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Utamki zwykte - klasa IV — 15 — 20 godzin

. Utamek jako czesc¢ catosci

. Utamek jako wynik dzielenia
. Porownywanie utamkow

. Utamki na osi liczbowej

Rozszerzanie i skracanie utamkow

. Liczby mieszane

. Utamki niewtasciwe

. Zamiana liczb mieszanych na utamki niewtasciwe

. Wycigganie catosci z utamkow niewtasciwych

. Utamki i liczby mieszane na osi liczbowej

. Dodawanie utamkéw o jednakowych mianownikach

. Odejmowanie utamkoéw o jednakowych mianownikach
. Odejmowanie utamka od liczby naturalnej

A



Utamki zwykte — klasa V — 14 — 21 godzin

Sprowadzanie utamkow do wspodlnego
mianownika

Dodawanie i odejmowanie utamkow o roznych
mianownikach

Mnozenie utamkow przez liczby naturalne
Obliczanie utamka danej liczby
Mnozenie utamkow
Dzielenie utamka przez liczbe naturalng
Dzielenie utamkow

D



Utamki i liczby mieszane - pojecie

ULAMKI | LICZBY MIESZANE &)

Bochenek chleba podzie- Jabtko podzielono Pizze podzielono
lono na 2 réwne czesci. na 4 réwne czesci. na 3 rowne czesci.

Y
§ y

Tu jest % bochenka. Tu jest % jabtka. Tu jest % pizzy.
s = -
czytamy: jedna druga czytamy: jedna czwarta czytamy: dwie trzecie

Liczby %, -}; [ % to przyktady utamkow.




Utamki i liczby mieszane - pojecie

W zapisie utamka wyrézniamy nastepu-
jace elementy: licznik, mianownik oraz

5 o e kreske utamkowa.
Do . KIeska
8 Uiatios CWICZENIE B. Przeczytaj ponizsze utamki.
T ano i Podaj ich liczniki i mianowniki.
2T 12 . 103

7 1 3 200

Mianownik wskazuje, na ile jednakowy\ch cze$ci podzielono figure,
a licznik — ile tych czesci wzigto.

E



Utamki i liczby mieszane - pojecie

Przyjrzyj sie kolejnym fotografiom przedstawionym ponizej.

~

Tu sa dwa cate bochenki Tu jest pie¢ catych jabfek Tu sa trzy cafe pizze
i pot bochenka chleba, i ¢wier¢ jabtka, i dwie trzecie pizzy,
czyli 2% chleba. czyli S]Z jabtka. czyli 3% pizzy.

# Vi il
czytamy: czytamy: czytamy:

dwa i jedna druga piec i jedna czwarta trzy i dwie trzecie




Utamki i liczby mieszane - pojecie

Liczby 2]—, S]Z oraz 3% to przyktady liczb mieszanych.

W liczbie mieszanej wyrézniamy 3 2 B
czeé¢ catkowita i czeS¢ utamkowa. ‘3\
czesc catkowita

GWICZENIE D. Postugujac sie liczbami mieszanymi, odpowiedz, ile na
ponizszym rysunku zamalowano kwadratow, a ile kof.

e0eesl




Utamek jako czesc catosci

3. Kazde koto podzielono na osiem réwnych czesci.
Pod kazdym kolem napisz, jaka jego czg$¢ zostala pokolorowana:




Utamek jako czesc¢ catosci

4. Kazdy z kwadratow podzielono na rowne czesci. Odpowiedz na
pytania w tabelce:

Na ile rownych czesci
podzielono kwadrat?

Ile réwnych czgsci
pokolorowano?

Jaka cze$¢ kwadratu
pokolorowano
na czerwono?

Jaka cze$¢ kwadratu
pokolorowano
na zielono?




Utamek jako czesc catosci

5- Potacz utamki z odpowiednio zamalowanymi kwadratami:

==l 1"ilini
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Utamek jako czesc¢ catosci

6- Pokoloruj odpowiednie czgs$ci kwadratow:

7- Pokoloruj odpowiednie czgsci kot:

26

3 6 6 5
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Utamek jako czesc¢ catosci

8. Pokoloruj odpowiednie czg¢$ci prostokgtow:

N
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Utamek jako wynik dzielenia

Dwa batony dzielimy po réwno miedzy trzy dziewczynki. 2

2
Kazda dziewczynka dostanie 3~ batonu.

paril 2
2.3—3




Utamek jako wynik dzielenia
Trzy pizze dzielimy po réwno miedzy czterech chiopcow. 314




Utamek jako wynik dzielenia

‘

18.

a) Dwa litry napoju roz-
lano po réwno do
trzech kielichow.

Ile napoju jest w jed-
nym takim kielichu?

b) Trzy litry napoju roz-
lano po réwno do
pigciu kufli.

Ile napoju jest w jed-
nym takim kuflu?




Utamek jako wynik dzielenia

. Trzy batoniki mama rozdzielita po réwno migdzy pigcioro dzieci.
Uzywajac trzech kolorow, zaznacz na rysunku, w jaki sposob

mama mogta podzieli¢ te batoniki.

. Wynik dzielenia przedstaw w postaci utamka:

ilze=1 d)3:4 = g)8:5=
b)2:3 = ) 4:7 = hy2:3 =
c)2:5= f)5:9 = i19:7 =




Utamek jako wynik dzielenia

1. Przedstaw utamek w postaci dzielenia:

A 9 2
E=__ eaf=_— mg=_—
3 3 .y 10
5=—— fg=—+ U7

2. Potgcz liniami utamki w prostokatach z odpowiednimi ilorazami
w kotach:

15 ol 8




Porownywanie utamkow

» » L ,“'"“\_
POROWNYWANIE ULAMKOW (i)
Umiesz juz poréwnywac liczby naturalne. Uftamki sg liczbami i mo-
zemy je takze poréwnywac.

GWICZENIE A. Na ktorym z dwoch rysunkéw zaznaczono wigkszg czgsc
figury? Jaki znak: < czy > nalezy wpisa¢ miedzy utamkami?

a) [ b) 0
3 4 6 U
708 vy g
Jesli dwa utamki maja jedna- (CLADY
kowe mianowniki, to ten uta- NE S T 3 1 Al 9
g = o
B8 "8 10 10 i

mek jest wiekszy, ktory ma
wiekszy licznik.




Porownywanie utamkow

GWICZENIE B. Jaki znak: < czy > nalezy wpisa¢ miedzy utamkami?

rys. 1 rys. 2 rys. 3

l #. 1

3 . G

2 9 2 3 o 3 3 9 2

3 ¢ 3 9 5 6 * 8
Jesli dwa ufamki maja jedna- \KEADY
kowe liczniki, to ten ufamek o by MY ) 3 3
: _ g - SomETE 5 <7 17> 17
jest wiekszy, ktory ma mniej- & 78 9.7 Wil & 7

szy mianownik.




Porownywanie utamkow




Porownywanie utamkow




Porownywanie utamkow

Gdy poréwnujemy liczby mieszane, ,\-)‘(‘LADY

to najpierw poréwnujemy ich czesci & 2% < 3-]5—
catkowite. Jesli czesSci catkowite sg : :
jednakowe, to poréwnujemy czesci 6§ >5&
utamkowe.
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Na ponizszych rysunkach zulustrowano u’(amkl

Porownywanie utamkow

. Latwo zauwazyc,

ze pierwszy z nich jest mniejszy od 1 5, a drugu - wnekszy od ]
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CWICZENIE E. Ktore z utamkow 3, 55, 75 307 7

|
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CWICZENIE D. Ktére z podanych utamkéw sa
mniejsze od % a ktore sa wieksze od ]7?

1 28 394 -5116 by Ledige g

= e b4
A 7.5 7771 7 8’ 8’ 8’8’ 8’

Buig
8’ 8

Gdy licznik utamka jest mniejszy od pofowy
mianownika, to utamek jest mniejszy od %
Gdy licznik ufamka jest wiekszy od potowy

mianownika, to ten utamek jest wiekszy od %

1

N

3 8

sg mniejsze od %?
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Porownywanie utamkow

1. Por6wnaj podane liczby.

a) 2 i 2 it os5izp )
12 = 110 9 . 9 ST
b)ﬁlﬁ e)ﬁlﬁ h)§lﬁ k)
012122 pelieg D23i3d D

2. Zapisz pie¢ ulamkow:

a) wiekszych od 2—36’ b) mniejszych od 13—0.

=



Porownywanie utamkow

Pokoloruj odpowiednia cze$¢ kota. Poréwnaj utamki i uzupet-

nij zdania.
3 18
5 3
3 3
7 12
3 3
1 8




Porownywanie utamkow

10 | 10
n | 12

Jezeli dwa utamki maja jednakowe liczniki, to ten utamek jest wiekszy,
DT o oot i mianownik.
Jezeli dwa utamki maja jednakowe liczniki, to ten utamek jest mniejszy,

e o8 1 - RSP RO e s o mianownik.




Porownvwanie utamkow

Wstaw znak <, > lub =.

3 71 3 474 A i il i
a) 71 10 b) 33 ) ¢ gl d 3| /Iy
9 = 3 48 ki i A 51 1
e 5l 0 D 3| 3 g 15 75 h 21 17

Poréwnaj utamki.

a)

Vi Tt

3
8 -3
Wielokrotnosci 8: 8, 16, 24, 32, ...

Wielokrotnosci 6: 6,12,18, 24, ...
Najmniejsza wspdlna wielokrotnosc dla 8 i 6 to 24.

i)
24




Porownywanie utamkow

8. Na podstawie rysunkéw poréwnaj podane utamki. Wstaw migdzy nimi od-
powiedni znak < lub >.




Porownywanie utamkow

*

2. Rozszerz utamki tak, aby miaty taki sam mianownik. Poréwnaj je.

3.4 3. 3 3 & 9 . 8 9 =5
3173 g s 7 18 15 o 1D 12 '8
15 | 16
20 | 20

Al W
A
(1L SN




Porownywanie utamkow

Porownywanie wtamkow o réznych
licznikach i mianownikach .

1. Sprowadz utamki do wspSlnego mianownika i porownaj je.

J: 5 TR L o8
4 il G

S8 5 5 7
L Tk 6 6 12
2 .5 o= 2 gmn 5
316 Fait 3 6
4_ .. 00 4 4 9
7 ' 14 7 = 7 14




Porownywanie utamkow

6. Uporzadkuj utamki rosngco.

z l 7 7 7 7 7 7 )
g* T’ B 10 A 53¢ T894

_8.) Wpisz odpowiedni znak < albo = albo >.
7 g 8 6 gm 6 17 ga 0 19 gn 19
15 W 15 22 W 21 17 17 325 352
12 g 11 125 g 521 10 — 10 0 gn O




Porownywanie utamkow

; : 33 : 217! 24
4. W gospodarstwie rolnym obsiano 100 pola pszenica, 100 zytem, a 100

jeczmieniem. Ktérym zbozem obsiano najwigksza cz¢S¢ pola, a ktérym naj-
mniejszg?

Odp.




Porownywanie utamkow

.» & Na rysunku ponizej przedstawiono tabliczke utamkéw. Zéttym kolorem

Zaznaczono na niej % prostokata, a niebieskim % prostokata. Odczytaj,
jakie utamki zaznaczono kolorami:

a) czerwonym,

b) zielonym,

¢) fioletowym,

d) rozowym,

¢) pomaranczowym,

f) biatym,

) brazowym.

W~




Porownywanie utamkow
na osi liczbowej

2. Zaznacznaosi punkty o podanych wspoirzednych.
1 2
a) C=3,D=73

j | | | >
0 1
b)F=%,6-%.H=%
| | | | | | | | —
0 1
W S e il
¢)K=1i5,L=15M=15,N=1;
I i ] i H i f | f } } l i | { —>
0 1




Porownywanie utamkow
na osi liczbowej

1 Odczytaj wspolrzedne punktow i zapisz je.

a)
| - : — —
0 1

b)
| —~ —~+— | | ¢ —
0 ' 1

c)
44—
0 1



Porownywanie utamkow
Porownywanie utamkow o jednakowych
licznikach lub mianownikach
9
ﬁ ’

Hag-2
1. Zaznacz na osi liczbowej punkty odpowiadajace utamkom ‘13° T3

uIG

e g
et
< < < - < <
2. Uporzadkuj utamki malejaco.
4 7 0 g 215 18- 40 3 .8
P Tsreis 157 B et L 15



Utamki na osi liczbowej

|
‘* ULAMKI | LICZBY MIESZANE NA O8I LICZBOWE) Gl

CWICZENIE A. Krasnoludki maszerujg po osi liczbowej z punktu A do
punktu B. Jaka czes$¢ drogi przeszedf krasnoludek czerwony, a jaka
zielony?

A g % 5
(I) T T T I o

Utamki, podobnie jak inne liczby, mozemy zaznaczac na osi liczbowe;.

Aby zaznaczy¢ utamki % i %, 0

dzielimy odcinek jednostkowy
na 3 rowne czesci. :

| — 8
—t

wl— 4
WIN 4~
—




Utamki na osi liczbowej

Na osi liczbowej mozna tez oczywiscie zaznaczac liczby mieszane. Na
ponizszej osi zaznaczono czerwonymi kropkami liczby 2—;— oraz 3%.

" : :

0 1 2 23 3 32 4

GWICZENIE B. Jakimi liczbami nalezy zastgpi¢ znaki zapytania?

> 3

l | | | | ]
1 T T T T 1

0 1

—t—

4

“~ ¢
D %




Utamki na osi liczbowej

1. Jakie liczby zaznaczono na osiach liczbowych?

a) b)

¥ 3 w
[

‘"'.B
W
~

e
b

| -

0o ' ] 0

=

—

2. Narysuj o$ liczbowa. Za jednostke przyjmij odcinek, ktory
ma dlugo$¢ odpowiadajaca 4 kratkom w zeszycie. Zaznacz
liczby: 3, 13, 23, 31, 4z.

E



Utamki na osi liczbowej

3'1“8 3. Na ponizszych osiach zaznaczono utamki %, % i %. Do-
pasuj te utamki do odpowiednich punktow.

X 4 Z

-
=

— L g o

0 1 0 1 0 i

Y

4. Odczytaj, jakie liczby zaznaczono na osiach liczbowych.

a b c d e f
——t—t——t—t—t—t—t—t—
0 1 2 3 4 5 6 7
|1 IQI = ] LS S ] B[ |IZ| | | RS S AP AI:| | |'{:I /= B II-.<1 I | [
| I Y | I I I | I | 1 o= | T | | | I I T L T | s | | I I w1 I | | b
53 54 55 ¢ 56 57

5. Na osi zaznaczono liczby: 3%, 1%, S%, 2%, 68, 4%.
Dopasuj te liczby do podanych liter.

a AR 5 d e f
: : — —ie e —i o
0 1 2 3 4 5 6 7



Utamki na osi liczbowej

¥ 6. Na osi liczbowej zaznaczone sa liczby: 3, 3, 5, 8, 5 &

Dopasuj te liczby do podanych liter.

a'b ¢ d e i

| >
T -

&1 perzagadka

318/ Rzucamy monetg. Gdy wyrzucimy orfa (O), to przesuwamy
pionek o %, a gdy wyrzucimy reszke (R) — przesuwamy o —%

] t } 2 t } 3 t t 2 } t 5 t t é
a) W kolejnych rzutach monetg otrzymano: O, R, R, O, R,
O, O, R. W ktorym punkcie na osi znalazt sie pionek?

b) Czy po oSmiu rzutach moneta pionek mogtby sie znalez¢
w punkcie 67?

¢) Po oSmiu rzutach pionek znalazl sie w punkcie o wspot-
rzednej 5. Ile razy wypadla reszka?



Utamki na osi liczbowej

3. Wypisz wszystkie utamki o mianowniku 37, ktére znajduja si¢ na osi licz-

L en s .
bowej miedzy utamkami 35 135

7. a) Wypisz w kolejno$ci malejacej wszystkie utamki o liczniku 9, ktére na osi

. et o =k
liczbowej leza migdzy utamkami » 117"

b) Niektére z tych utamkéw mozna uproScic. Zrob to.




Utamki na osi liczbowej

5. Zaznacz utamki na osiach liczbowych i uzupetnij zdania.

Najmniejszym utamkiem jest .

Najwigkszym utamkiem jest .




Utamki na osi liczbowej

Ey Odczytaj i zapisz utamki odpowiadajace wyrdznionym punktom.

a),ll 1 | [ | | I 1 [ |
6| |4‘ivl |l2| ! | F 1 A
b)

— >

olv —+
olo <+



Utamki na osi liczbowej

6 Przywiaz balonik do odpowiedniego miejsca na osi liczbowej.




Utamki na osi liczbowej

Dominika kupita 3 m tasiemki na obszycie serwetek. Tasiemke
podzielita na 12 réwnych kawatkéw. lle metréw ma jeden ka-
watek tasiemki? Zapisz odpowiednie dziatanie. Zilustruj roz-

wigzanie na osi liczbowe;.




Utamki na osi liczbowej

Czy istnieje jedno rozwigzanie tego zadania? Podaj inny utamek

rowny obliczonemu.
| 1 1 1 d 1 i I l 1 l
1 i 1 1 P ? ) 1 T 1 ] 1 1

Odpowiedz: Jeden kawatek tasiemkima ' ' m dtugosci.

= N



Skracanie i rozszerzanie utamkow

28. Pokoloruj odpowiednie czgsci prostokgtow:

a)
1 2 L] 8
2 4 8 16
b)
2 4 8 16
3 6 12 24



Skracanie i rozszerzanie utamkow

d)

3 6 12 24
4 8 16 32
1 2 4 8
5 10 20 40



Skracanie i rozszerzanie utamkow




Skracanie i rozszerzanie utamkow
ROZSZERZANIE | SKRACANIE UEAMKOW &%

Popatrz na fotografie. P6t pizzy to tyle
samo co dwie cwiartki pizzy. Zatem
utamki ]7 i % przedstawiajg te sama
liczbe i mozemy zapisa¢ rownosc:

2

4

1
2

GWICZENIE A. Jakimi liczbami nalezy zastgpi¢ znaki zapytania? Porow-
naj liczniki i mianowniki podanych utamkow.

T T T T
T T s i |
' A s i i
I ‘ i 0 i
' | ] ' '

b I -
i '
' '
i i 1
| i1
0 i
. i

—— - e s T, ottt bttt (N et il et
v O 1 .- ' '
PR e ) ] ' '
LI s - ' '
P e G /- ' I
LI ) | - i |

H LAY i

D=
Col*~>




Skracanie i rozszerzanie utamkow

Jesli pomnozymy licznik i mianownik utamka przez te sama liczbe
rozna od zera, to nie zmieni sie jego wartos¢. Takie mnozenie licznika
i mianownika utamka nazywamy rozszerzaniem utfamka.

_\‘(\tADY

N

ot

.
et

CWICZENIE B. Jakimi liczbami
nalezy zastapi¢ kwadraciki?

1 & e 2 N
a) 5 =3 3~ 15 5 10
LIS N oL R T
b)6_ 37§ 4 B



N
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Skracanie i rozszerzanie utamkow

L z % % %) 1. Kazdy z podanych utamkéw zapisz:
o : o g a) w postaci utamka o mianowniku 60,
0 ¢ 12 HdEo=0 b) w postaci utamka o liczniku 36.

2. Zamien podane utamki na utamki nieskracalne.

25 16 48 75 21 036 100 55
s 22 120 W0 91T 78  Too0D 99

3. Skré¢ oba utamki i odpowiedz, czy sa one rowne.

6'n 9 6 5 9 6 4 10 12 . 16
Q) g 13 b) 15 1 1 ) o5 1 70 Dar 1 33
4. Porownaj podane utamki, rozszerzajac je-
4 _'20 den z nich lub oba tak, aby miaty ten sam
wiec 4 3 mlanOWI]lk
B 2o b 3 7 3 ¢ £
g7y a) 513 b) 313 0 51l1g

=



Skracanie i rozszerzanie utamkow

Jezeli licznik i mianownik ufamka po-
dzielimy przez te samg liczbe, to takze
nie zmienimy jego wartosci.

Dzielenie licznika i mia- JCLADY
nownika utamka przez te N 5 R eLall s
sama liczbe nazywamy o R 1 ) Q"% 3

skracaniem ufamka.

Kazdy utamek mozna rozszerzy¢, ale nie kazdy mozna skroci¢. Nie
mozna na przyktad skroci¢ utamkow: % %, %, ]70, };, ]85 itp. Takie

utamki nazywamy nieskracalnymi.




Skracanie i rozszerzanie utamkow

41. Na kazdym rysunku zamalowane sa dwa kota. W kazdg cz¢s¢
kota wpisz odpowiedni utamek, a nastgpnie uzupetnij napisy:

a)

n|—
N
n|—
N

N

@D g
W




Skracanie i rozszerzanie utamkow

42. Na kazdym rysunku zamalowane sg trzy kota. W kazdg cz¢$¢
kota wpisz odpowiedni utamek, a nastepnie uzupetnij napisy:

a)
_ 6

b)

w|—=




s

Skracanie i rozszerzanie utamkow

43. Uzupetnij:

a) =—2—, 4=-Z— b)4=—3—, 4 =
44. Uzupelnij:

a) 5=—, 5= b) 10 = —, 10

C)6='E, 6=T d)12=—2-, 12



Skracanie i rozszerzanie utamkow

5. Uzupelnij zdanie.
Aby rozszerzy¢ utamek, nalezy 1

tego utamka przez t¢ sama liczbe r6zna od

5
6. Rozszerz utamek g tak, aby otrzymac réwne mu utamki o mianownikach 12,

30, 42, 60.

4
7. a) Czy mozna rozszerzy¢ utamek 5 tak, aby jego licznik byt rowny 10?

4 ;
b) Czy mozna rozszerzy¢ utamek 5 tak, aby jego mianownik byt réwny 100?




Skracanie i rozszerzanie utamkow
4.2. Skracanie i rozszerzanie utamkow

1 a) Skroc utamki przez 3.

Ml 6 _ IS | .

9 — 21 - 30 T 24
b) Skré¢ utamki przez 7.

7 _| 2 _| 35 _ | 0 _|
14~ | 28 | 42 — ! 77 ~

2 Rozszerz utamki.

2 _|a a | 5_20 1
3 - 5 1125 6 7 49
3 _jh2 5 I. 10 _ 100 n

4 - 7 114 20 13 126




Utamki niewtasciwe

N

ULAMKI NIEWEASCIWE %

Tu sg 3 potéwki, Tu jest 9 cwiartek, Tu sg 2 potowki,
czyli % bochenka chleba. czyli %jab’(ka. czyli % tortu.
W ufamkach I|czn|k jest wiekszy od mlanowmka a w utamku
9 2

5 licznik Jest rowny mianownikowi. L|czby 5,2 1 5 1o przyktady

u’{amkow niewtasciwych. Utamki, w ktorych licznik jest mniejszy od

mianownika, np. %, %, g, nazywamy utamkami wtasciwymi.




Utamki niewtasciwe

CWICZENIE B. Na rysunku kolorem zéttym zamalowano %‘ kwadratu.

Okresl za pomocg utamkow
hiewtasciwych czesci zamalo-
wane na zielono i na czerwono.

e el
|

CWICZENIE C. Na osiach zaznaczono kolorowymi kropkami kilka utam-
kow niewtasciwych. Jakie utamki zaznaczono na osiach zielonymi
kropkami?

a) 0 1 2 3 4
{ i i ¢ 4 % + - I I 4 I i —>
Mo ~mdy pesdegf ol | 5o 40 V4 ?
3 3 3 3 3 3 3
0 1 2 3 4
b) ——t—t—t——¢——+—————————+—+—+—+—+— >
g T T e < ?
Basg b 15iereby TS wehm S 1Na1S




Utamki niewtasciwe

Zauwaz, ze utamki niewfasciwe sg liczbami wiekszymi od 1 lub sa
rowne 1. Utamki wtasciwe sg mniejsze od 1.

Gdy licznik jest mniejszy od mianowni-
ka, to utamek jest liczbg mniejszg od 1.

Gdy licznik jest réwny mianownikowi,
to ufamek jest rowny 1.

Gdy licznik jest wiekszy od mianowni-
ka, to utamek jest liczba wieksza od 1.




Utamek jako wynik dzielenia

ULAMEK JAKO WYNIK DZIELENIA G

Podzielmy miedzy czworo dzieci
jedna pizze. Przy sprawiedliwym
; %\ podziale kazde z dzieci dostanie
cwier¢ pizzy. Zatem wynikiem
dzielenia 1 : 4 jest utamek 12'

1:4=

D=




Utamek jako wynik dzielenia

Zastanbwmy sie teraz, jak sprawiedliwie podzieli¢ trzy pizze migdzy
czworo dzieci. Mozna to zrobi¢ w nastepujacy sposob:

Jest czworo dzieci, wiec kazda
pizze dzielimy na 4 jednakowe
czeSci. Kazde dziecko otrzyma
1 ¢wiartke kazdej pizzy.

Gdy rozdzielimy 3 pizze, kazde

dziecko bedzie miato na talerzu
3 CEwiartki, czyli % pizzy. Zatem

wynikiem dzielenia 3 : 4 jest ufa-
mek %.

4 =3
3 4=y




Utamek jako wynik dzielenia

Kazdy iloraz mozemy zapisaC w po-
staci utamka i odwrotnie — kazdy uta-
mek mozemy zapisa¢ w postaci ilo-
razu dwoch liczb. Kreska utamkowa
zastepuje znak dzielenia.



Utamek jako wynik dzielenia

Korzystajac z tego, ze utamek mozna zapisac jako iloraz dwaoch liczb,
mozemy zamienia¢ ufamki niewfasciwe na liczby naturalne lub na
liczby mieszane. Popatrz, jak zamieniamy utamek % na liczbe mie-
szanag.

Korzystamy z rownosci Kazda osoba dostanie Po ostatecznym po-
G 9:4 po 2 jabtka i zostanie dziale kazda osoba
4 t jedno jabtko do podziatu. dostanie po 213 jabftka.

Podzielmy 9 jabtek

: 9 : 1
miedzy 4 osoby. 9:4 = 2 reszta | Srgud =l




Wyt3aczanie catosci z utamka

Sledzac powyzszy przykfad, mozna zauwazy¢, ze przy zamianie utam-
ka na liczbe mieszang wykonujemy dzielenie z reszta.

LADY
,&i.“\L 13 2 A7 36
o - 7 9
& 3 47 % - )

oA L = =47 T =603 22 =36:9=4

A8 5l di g 36 _
T 7 Sy e =

Zamiane ufamka na liczbe mieszang lub liczbe naturalng nazywamy

krotko wytaczaniem cafosci z utamka.



Utamki niewtasciwe i liczby mieszane

GWICZENIE E. Mamy 9 jednakowych Ewiartek, czyli % kota. lle catych
k6t mozna zfozy¢ z tych cwiartek i ile cwiartek zostanie? Jaka liczba
mieszang mozna zastapi¢ ufamek %?

Aorpereend

Przyjrzyj sie ponizszym rysunkom. Kazdy z nich zostat opisany na
dwa sposoby — za pomoca utamka niewfasciwego i liczby mieszane]
(badz liczby naturalnej).

9. = 0 6 _ 1 a2
iy > 53 3~ 93




Zamiana liczb mieszanych na utamki

_\\LLADY

U] 8 e 3B

PRZ

niewtasciwe

30 6. Przyjrzyj sie, w jaki sposob mozna
zamieni¢ liczby naturalne i liczby
mieszane na ulamki niewtasciwe. Za-
mien ponizej podane liczby na utam-
ki niewtasciwe.

a) 15 21 3 73
b) 14 2 3% 43
o 11 21 33 4
d 12 22 5 63



Zamiana liczb mieszanych na utamki
niewfasciwe

o
&Jpemﬁaw dka
L

3’3’0 Pewien chochlik utamkowy, gdy spotyka liczbe mieszana,
zamienia ja na ulamek, a nastepnie zmniejsza licznik tego
utamka o 3, a mianownik zwieksza 3 razy.

a) Chochlik spotkat liczbe 4—5—. W jaki utamek ja zmienit?

b) Chochlik spotkal pewna liczbe i zmienit ja w ufamek %.
Jaka to byta liczba?

=



Zamiana liczb mieszanych na utamki

niewtasciwe

@ Zapisz w postaci utamka.

4 —
Bl o

i

8l
919.1—5_-




Wycigganie catosci z utamkéw niewtasciwych

@ Zapisz w postaci liczby mieszanej.

rGERET TR R TE
a)'_s_" ')13_ | )17 | )23




Powtorzenie

@ Zamaluj podang czes¢ figury. 5
a) b) c)




Powtorzenie

@ Zréb odpowiedni rysunek i zamaluj podang czesc figury.

3 13
a) ZZ b) —




Dodawanie utamkéw o jednakowych
mianownikach

DODAWANIE ULAMKOW ZWYKLYCH G

GWICZENIE A. Narysuj kwadrat o boku 4 cm i podziel go na 8 rownych
czesci. Pokoloruj najpierw % kwadratu, a potem jeszcze %. Jaka czesc
kwadratu zostata pokolorowana?

Kibice zoftych zajmuja % miejsc
na stadionie, a kibice czerwonych
% miejsc. Jaka czes¢ trybun zaj-

muja kibice obu druzyn?

Z rysunku mozemy odczytac, ze

suma utamkow % i %jest rowna %.

$+3-3
Gdy obliczamy sume dwoch utam- \CLADY
kéw o jednakowych mianownikach, N ]§ + % = 3;1
dodajemy ich liczniki, a mianow- &
nik pozostawiamy bez zmiany. Je- %+ —g- = % = 1% = 1%
§li otrzymany wynik jest utamkiem
niewtasciwym, to warto wytaczyc ]7+ % +% = % =

z niego cafosci.



Dodawanie utamkow o jednakowych
mianownikach

GWICZENIE B. lle tu pokolorowano catych kéft i ile piatych czeSci kota?

Q9L0H -

WLADY Gdy dodajemy liczby mieszane,
-x /
N sl pc5 Ligd wygodnie jest oblicza¢ osobno
o e S : .
sume czesci catkowitych i sume
5% + 1 i’— = 6% = 712 czesci utamkowych. Gdy suma
czeéci utamkowych jest utfam-
6§+1§+i=7]—q=9 i i &ci
5 B & S kiem niewtasciwym, wytgczamy

z niego cafosci.

e



Dodawanie utamkéw o jednakowych
mianownikach




Odejmowanie utamkow o jednakowych

mianownikach
ODEJMOWANIE UtAMKOW ZWYKLYCH G2t

GWICZENIE A. Korzy- ;@ “KP Q el

stajac z rysunkow,
oblicz r6znice liczb.

Na talerzu jest % pizzy. lle pizzy zostanie,

jesli zabierzemy % pizzy?
Korzystajac z fotografii, mozemy zauwazyc,
5

ze roznica utamkow % i % wynosi 3.

Gdy obliczamy réznice dwaéch utamkéw o jednakowych mianowni
kach, odejmujemy ich liczniki, a mianownik pozostawiamy bez zmian.

’Q\\LLADlYl 3 8 S 2 9 8 1
B e T Vg 9oty 575~ 210 210



Odejmowanie utamka od liczby naturalnej

GWICZENIE B. Korzystajac z rysunkéw, oblicz roznice liczb.

| G%

b)

GWICZENIE C. Oblicz réznice liczb:
-5 1.8 . - =
a)l—g—? 5—9—? b) 1 7—? 4 7—?




+Odejmowanie utamkow o jednakowych
mianownikach

@D CWICZENIE D. Zastap znaki zapytania odpowiednimi liczbami: .

Il
N
U]~

H,
5

(Ug]
I
NN
R

CWICZENIE E. Zastap znaki zapytania odpowiednimi liczbami.

? 4 ?
5 7 4

W[~

]  J | 2 0
a)3§=2 b)67—5 c)24—1 d)63—5




Odejmowanie utamkow o jednakowych
mianownikach

Zastanowmy sie, jak obliczyc roznlce liczb 3— - 1 =. Poniewaz utamek
5 jest mniejszy niz u’{amek , wiec zanim wykonamy odejmowanie,
zapisujemy liczbe 3 w mneJ postaci — zamieniamy jedng catos¢ na
czesci piate:

1 94 56 x4 _ 42
35 ]5_25 ]5_]5
WLADY
i\ 2 ) 2 g2
% 35 =27 g =g
2o Ataa e 7L 4 dn sl Sl 57T S
35-9=29 ~g =23 fe—ag-3g 25



Odejmowanie utamkow o jednakowych
mianownikach

322 9 W Jednym naczyniu jest 2 kg ryzu, w drugim naczyniu
jest 5 kg ryzu.
a) O 11e wiecej ryzu jest w drugim naczyniu?

W" b) Jak mysSlisz, ile ryzu trzeba przesypac¢ z drugiego naczy-
"~ nia do pierwszego, aby w obu bylo tyle samo ryzu?

NZ
,.”";e:ﬂép

10 Jakie liczby zaznaczono kropkami na osi liczbowej?
b

1 1 'y -
I 1 s ==

3
3 53

3 2

-

1 ” 11. Sprébuj wyjasni¢, na czym
4 o 3 2| T Mt sle polegaja bledy AgnieszKki.

8_«2 |5 ¢ _)3/_" 2
7 A it 12. 0d liczby 5% odJeto liczbe

Agnieszka K. e 0 % mniejsza od hczby 1— Jaka
liczbe otrzymano? D



+Odejmowanie utamkow o jednakowych
mianownikach

@) CWICZENIE D. Zastap znaki zapytania odpowiednimi liczbami: |

N
NN

I

et
NN

el

CWICZENIE E. Zastgp znaki zapytania odpowiednimi liczbami.

i _ 58 B gt ERIRT 2 el
a)3§—2§ b)67—57 C)Zz—]z d)6§—5§




Klasa V — powtorzenie z klasy 1V

1. Podaj kilka przyktadéw utamkéw mniejszych od %
a) o0 mianowniku 7, b) o liczniku 5.

2. Porownaj liczby:

4 . 3 3 = pd 2z 1 6 . 25
a) 15 1 73 ) 3g 1 3§ e) 3313 g 5157
TR 4 kv Biris 1 5 10

@ 3. W ostatmch wyborach do samorzadu szkolnego Ola uzys-
kata {3 wszystklch glosow, a Jacek = wszystklch glosow. Kto
zdobyl wiecej gltosow — Ola czy Jacek?

4. Odcinki AB i CD na rysunku ponizej majg takie same
dtugosci. Kazdy z nich podzielony jest na jednakowe czeSci,
jeden na 21 cze$ci, a drugi na 15 czeSci. Ktory z zaznaczonych
odcinkéw jest dluzszy — czerwony czy niebieski?




Klasa V — powtorzenie z klasy 1V

\NOSTKA 1
% 2
o Warto pamieta¢, ze gdy licznik utamka Gdy licznik utamka jest wiekszy od
= jest mniejszy od pofowy mlanownlka potowy mianownika, to ufamek jest
to utamek jest mniejszy od wiekszy od 3
(Bef gl o L
5 2~ 2

11 2
Wobec tego '(atwo poréwna¢ dwa ufamki, _]ESII da sie ustali¢, ze jeden z nich

jest mniejszy od 1 5, a drugi jest wiekszy od

Na przyk’(ad < ”, bo 3 > to mniej niz %, a ” to wiecej niz 5.

5. Korzystajac z metody opisanej w c1ekawostce ocen, ktore

7 55 .50 90 _?
Z'liczbh: =, 16° 100° 101® 200 5@ wieksze od

0. Za pomoca metody opisanej w ciekawostce poréwnaj liczby:

. 5 g8 . 49 Do 7 2 10



Klasa V — powtorzenie z klasy 1V

Dos¢ tatwo porownuje sie dwa utamki, gdy w kazdym z nich licznik jest
o 1 mniejszy od mianownika. Wystarczy ustali¢, ktéry z tych utamkow lezy
blizej 1 na osi liczbowej. Na przyktad: % < %, bo od liczby % do 1 brakuje ]7,
a od liczby % do 1 brakuje tylko %.

0 Pl o NN
6 7 1
7 8 8

W podobny sposdb mozemy postepowal, gdy réznica miedzy licznikiem
i mianownikiem w obu uftamkach jest réwna 2, 3, 4 itd.

7. Korzystajac z metody opisanej w powyzszej ciekawostce,
porownaj utamki:

(@p]
o L
(%] 1]

. 6 x .
ig d)6§1

197

6 : 4 9 e
a)71§ b)l—o'll— C)

3'5'9\1 8. Na osi liczbowej zaznaczone sg liczby: %, }—%, g, }—? Do-
pasuj litery do tych liczb. Sprébuj to zrobic¢, nie sprowadzajac
utamkéw do wspolnego mianownika.

ab cd ; (3
+—

|
T

0 1 2




Klasa V — powtorzenie z klasy 1V

Przypomnijmy sobie, jak dodajemy i jak odejmujemy ufamki o jednako-
wych mianownikach.

CWICZENIE A. Popatrz na rysunki i oblicz sumy liczb.

a)

Obliczajac sume utamkéw o jednakowych \KLADY
mianownikach, dodajemy ich liczniki o

(mianownik pozostawiamy bez zmiany). - ]i] i % = }_0
Jesli w wyniku otrzymamy utamek niewfa-

$ciwy, to warto wytaczy¢ z niego catosci. % . % 5 }_4 & ]T%

Gdy dodajemy liczby mieszane, wygodnie
jest oblicza¢ osobno sume czesci catkowi-
tych i sume czesci utamkowych.



Klasa V — powtorzenie z klasy 1V

CWICZENIE B. Popatrz na rysunkl i oblicz roznice liczb

00 004

W przyktadach takich jak obok, odejmo-
wanie utamkoéw jest proste. Obliczajac
roznice dwoéch utamkoéw o jednakowych

mianownikach, odejmujemy ich liczniki
a mianownik pozostawiamy bez zmiany.

-l:-lw
4>.|—a

_22
=3¢
Odejmujac liczby mieszane, mozna obli-
czac¢ osobno réznice czesci catkowitych

e

i réznice czesSci utamkowych



.
A w Klasa V — powtodrzenie z klasy IV

GWICZENIE C. Oblicz roznice liczb.
b)

el
1-15=

1
3-11=7

Gdy utamki lub liczby mieszane odejmujemy od liczb naturalnych, mo-
zemy od razu podac¢ wynik lub najpierw zapisa¢ liczbe naturalng (od-
jemng) w inny sposéb i potem wykona¢ odejmowanie. Popatrz, jak takie
rachunki wykonuje Arek, a jak — Julka.

0d 2 do jedynki

Liczbe 1 zapisuje jako %
brakuje %

i odejmuje od niej %

0d 1% do dwéjki brakuje 5,
a do piatki jeszcze 3.

Liczbe 5 zapisuje jako 4%
i odejmuje 115.




Klasa V — powtorzenie z klasy 1V

CWICZENIE D. Oblicz réznice liczb.

W przyktadach takich jak obok \KLADY
(czeS¢ utamkowa odjemnej jest N

¥l ks Ve € 45 6 Jalie (6 Fagls
mniejsza niz czes¢ utamkowa od- 8 Y737 13 13 5.3 1
jemnika), odejmowanie jest nieco . 6 9 6 3
bardziej skomplikowane. W takich 85-55=73-55=27
sytu-acjach . przec! .wykonar?lem WA L
odejmowania zapisujemy odjem- 18 E& N I8 RB= 3

ng w innej postaci.



Klasa V — powtorzenie z klasy 1V

1. Oblicz:

o
a) 59

6 1
g) 42 +25



Sprowadzanie utamkow do wspolnego
mianownika

Pomnozenie licznika i mianownika utamka przez te samg liczbe nazywamy
rozszerzaniem ufamka. Dany utamek i utamek po rozszerzeniu sg rowne.

A&LADY
N - BEe
& g gl I [
-
362 s o
5 77 2 2. o
CWICZENIE B. Zastap znaki zapytania odpowiednimi liczbami.
pEN B 1 S Satug 5 ¢ il P il
8l =13 M= Bg Sy s ®m P a R 2155 7%



Sprowadzanie utamkow do wspolnego
mianownika

Dwa ufamki o r6znych mianownikach

; - . : 3 ThS 5.l 20
mozemy rozszerzyc tak, aby miaty jed- Sd upa e 7
nakowy mianownik. Méwimy wowczas, i .
ze sprowadzamy te utamki do wspol- wspolny mianownik

nego mianownika.

Zwro¢ uwage, ze wspolnym mianownikiem dwéch utamkow zawsze moze
by¢ iloczyn ich mianownikéw. Czesto jednak mozna znalez¢ wspolny
mianownik mniejszy niz ten iloczyn.



Sprowadzanie utamkow do wspoélnego
mianownika




Dodawanie i odejmowanie utamkow o roznych
mianownikach

CWICZENIE. Zastap znaki zapytania odpowiednimi liczbami.
b) :

O 9
2y 08 TOE

2oy

g d i Ik
B Ml P

vilw

?
= =7
e 7t

Aby doda¢ lub odjac¢ utamki o r6znych mianownikach, musimy najpierw
sprowadzi¢ je do wspolnego mianownika.




Dodawanie i odejmowanie utamkéw o roznych

mianownikach
&\T\(\LADY
o i 0 T 22 00k 6
el e e e S EE s s
1 e e S 2005 DAy S ead W5 g T
da +25 45+ dy5 = by 56 ¢ " D4s 8 g 8 = *78
Zadania oA i str. 62-65
1. a) Do kazdej z podanych liczb dodaj 1—56:
1 2 1 3 1 7 4
2 3 277 13 13 23 39
b) 0Od kazdej z podanych liczb odejmij —35—:
9 1 1 3 1 7 3
116 eT5 Ls 7} 43 520 17




Dodawanie i odejmowanie utamkow o roznych
mianownikach

2. Oblicz

atek okl 0 dd maldd
i ndh 03h wshord
)53 922+33  KW2-lg 0 2573
d) 11—30—% h)4%+2-§ 1) 4%—2% p) 5%-3%

3 guime O 1152_ w postaci sumy dwoch utamkow

o roznych mianownikach.



Dodawanie i odejmowanie utamkow o roznych
mianownikach

. 7 Stefan nie potrafi dodawa¢ ulamkow.

.'.

Na czym polegaja jego btedy?

+

ECRC S

8. W stoju byto 3 litra jagod. Jas odsy-
pal litra jagod, a Maltgosia — =+ htra.
Ile htrow jagod zostato w SIOJu?

7
K

Sfefan




Dodawanie i odejmowanie utamkéw o roznych

mianownikach
3. Oblicz:
A S+i67 10010 8=
b) %+%= f) %_%=‘

4. Zapisz, jakie czesci kwadratéw zostaly zamalowane.




Mnozenie utamkow przez liczby naturalne

CWICZENIE A. Koperta na list wazy %dag. Podaj w dekagramach:
a) ile wazg 2 koperty, b) ile wazy 7 kopert, c) ile wazy 15 kopert.

Na rysunku jest 8 butelek z sokiem. Zasta-
nowmy sie, jak obliczyc, ile soku jest w tych
butelkach, czyli ile wynosi iloczyn 8 - %

Mnozenie liczby 8 przez utamek % mozemy
zastgpi¢ dodawaniem.

2L il pdigeis Jegrpt'? A7 RE-2 16
B e — gty g talatataty da 3

Obliczajac iloczyn liczby naturalnej i utamka, mnozymy te liczbe przez
licznik utamka, a mianownik pozostawiamy bez zmiany. Gdy otrzymu-
jemy utamek niewftasciwy, warto wytaczy¢ z niego catosci.




Mnozenie utamkow przez liczby naturalne

LLLADY
N

ex b, ol 6l 3 o 22
bl 4 9. - T e G L] 2 =

CWICZENIE B. Worek z karma Miau dla
kotow wazy 2]5 kg. Podaj w kilogramach:

a) ile wazg 2 worki karmy Miau,
b) ile wazy 5 takich workéw.

Mnozenie liczby naturalnej przez liczbe mieszang mozemy wykonywac

dwoma sposobami:

Sposob I: Zamieniamy liczbe mieszang
na utamek niewfasciwy, a nastepnie mno-
zymy liczbe naturalng przez otrzymany
ufamek.

Sposob Il: Mnozymy liczbe naturalng przez
czesc¢ catkowity liczby mieszanej oraz przez
cze$¢ utamkowa, a nastepnie dodajemy otrzy-
mane wyniki.




Mnozenie utamkow przez liczby naturalne

CWICZENIE C. Oblicz:

a) (5-7):5 i 5-% b) (4-6):6 i 11

- 6 e} (3>A1):23 i 37

|

Gdy obliczamy iloczyn liczby naturalnej i utamka, mozemy ufatwic sobie
obliczenia, wykonujac skracanie.

A.\LLADY

2 3
SR i UR-6 16 ¢l 6 i3 321

Uwaga. W kazdym z powyzszych przykfadow mozna uproscic¢ zapis.

8 .2 16 1 6 s
8 o .50 18.21=13.27= 39

E

3 1



Mnozenie utamkow przez liczby naturalne

2. Znajdz liczbe:

. ik

a) 5 razy wiekszg niz §%, c) 4 razy wigksza niz 7z,
. .

b) 8 razy wieksza niz 81, d) 7 razy wigkszg niz 23.

3. Cztowiek wypija przecietnie 2% litra plynow w ciagu dnia.
Tle litréw plynéw wypija przecietnie w ciggu roku?

-~ L. s 4. Oblicz iloczyny:

84, 22-2.14 b2E-5.6 02-3-13

7
2-Z.

g 5. Zastap kwadraciki odpowiednimi liczbami:
= |
16

2

14

=3

5 _ 20
=15 4 -

N[OV

6 -



Mnozenie utamkow przez liczby naturalne

1. a) Pokoloruj w pierwszym ko- b) Pokoloruj jedna 6sma pierwsze-
le jedng ¢wiartke, a w drugim — go kofa, a w drugim kole obszar
obszar 3 razy wiekszy i uzupelnij: 5 razy wiekszy i uzupelnij:

i o oy

| =
wo
| b=
[l
ool =
Ul
ool —
Il




Mnozenie utamkow przez liczby naturalne

9. Kon Latka zjada codziennie 2% kg owsa. Ile
owsa zjada Latka w ciggu tygodnia? PRI S PR

Odpowiedz:

10. Popatrz na rysunek i oblicz, ile
litrow konfitur jagodowych przygo-
towata babcia Jaga.

Odpowiedz:




Mnozenie utamkow przez liczby naturalne

11. Oblicz, wykonujac skracanie, jesli to mozliwe:
2

7 ¥ _ 5
b) 2.15= h) 3-42 =
5 R " e ee = e
) BN ifE o b At g peribioe i
d 18- 1= i) 100 - 3L =
3= e 30
5 .Z_. =
e) §'6= e s s e s i e s k) 415 20=
7 i. =
DY B g e D 255-75=




{ w Obliczanie utamka danej liczby

OBLICZANIE ULAMKA DANEJ LICZBY @&

CWICZENIE A. Odpowiedz:
a) % kwoty 18 zt — ile to ztotych?

b)

o)

masy 100 kg — ile to kilogramow?

Blw D=

trasy o dtugosci 40 km — ile to kilometrow?

CWICZENIE B. Wstazka ma dfugo$é 60 cm. Ustal, jakg dfugos¢ ma podana
cze$¢ wstazki, a nastepnie wykonaj mnozenie:
a) % wstazki, b) % wstazki, C) % wstazki, d) % wstazki.

1 3 1 2

z - 60 a~60 | 360 3 - 60

AlBle




Obliczanie utamka danej liczby

Panstwo Nowakowie wybrali sie na wycieczke samochodowag trasg liczaca
240 km. Zaplanowali, ze po przejechaniu Z = trasy zatrzymaja sie na odpo-
czynek. Ania Nowakéwna i pan Nowak obllczah kazdy swoim sposobem,
0o ilu kilometrach maja sie zatrzymac. Popatrz na ich zapiski.

Tak obliczata Ania: Tak obliczat pan Nowak:
= hczby 240 to 240 4 60 —— 3 e 60
— 1246 160
—hczby 240 to 3 60~1SO b N

Aby obliczy¢ utamek A\LADY 3

r : N 7 Ty 820 el
danej liczby, moze- »; liczby 6 to g S TR 5
my pomnozy¢ ufa- g : ; - : g .
mek przez te liczbe. 2z liczby 9 to 290 = =05



Obliczanie utamka danej liczby

1. Oblicz:
a) % liczby 20 C) 2% liczby 20 e) % liczby 18
b) 2 liczby 30 d) £ liczby 10 f) 21 liczby 20

2. Tuzin to 12, a kopa to 60. Oblicz, ile to sztuk:
a) > tuzina b) 3% tuzina C) T76 kopy d) 5% kopy

4



Obliczanie utamka danej liczby

1. a) Pokoloruj wskazana cze$¢ koralikow i uzupetnij:

5
5 63

%— liczby 150 U

b) Oblicz iloczyny:
1
=-15=




Obliczanie utamka danej liczby

3. Uzupelnij i wykonaj mnozenie:

a) %kwoty 20zt izd %-20=
b) 3 kwoty 15zt to  z 2 15=
3 : : 3 e
C) i godziny to minut i 6l) =
3 3 _
d)zmto 5 Z-IOO—
e 11 tto kg 14 w1000
4 4




Mnozenie utamkow

Na kazdym z rysunkéw zamalowano czes¢ kota i zakreskowano potowe,
czyli ]7 tej czesci.

l 1 1
I|czby 5 to 4 I|czby 5 to 6 liczby Z to 8

Z poprzedniego rozdziatu wiemy, Ze obliczajac utamek liczby natural-
nej, mnozymy utamek przez te liczbe. Podobnie bedziemy postepowac,
obliczajac utamek dowolnego utamka — bedziemy wykonywaé mnozenie.

s 1 et 1 1 11 3.:1 3
illczbyitoi-i illczby§t05-§ I|czby toy5 g

Wobec tego mozemy zapisa¢ rownosci:



Mnozenie utamkow

CWICZENIE A. Na kazdym z rysunkéw zamalowano czesS¢ prostokata, a na-
stepnie zakreskowano pewien ufamek tej czesci. Jakimi utfamkami nalezy

zastapi¢ znaki zapytania?

L~ A
zZ B e - ;7
AAAAAAAAAAAAAAAAA /////
- 7%

L BT 3 1 2 2 2
- liczby 5 : liczby 3 3 liczby 3
to fo fo
i l-2 1.2_79 2.2_79
Nz 5 3 3 3




Mnozenie utamkow

1. a) Potowe ogrodka babci Agaty
zajmuja warzywa. Potowa tych wa-
rzyw to kapusta. Pokoloruj czesc¢
ogrodka zajetg przez kapuste.

Uzupetnij:

N —
| —
[l

b) % ogrodka cioci Krysi zajmuja
kwiaty. Polowa z tych kwiatow to
roze. Pokoloruj czes¢ ogrodka za-
jeta przez roze.

Uzupeinij: —%— -




Mnozenie utamkow

3. a) Zakreskuj % prostokata i po-
koloruj % zakreskowanej czesci:

Jaka czes¢ catego prostokata zo-
stata pokolorowana?

vllno

Uzupetnij: % =

b) Zakreskuj % prostokata i poko-
loruj % zakreskowanej czeSci:

Jaka czeS¢ calego prostokata zo-
stala pokolorowana?

WA
ORTITN

Uzupelnij:




Mnozenie utamkow

Obliczajac iloczyn dwoch utamkow,
mnozymy licznik pierwszego utamka
orzez licznik drugiego utamka oraz
miznownik pierwszego utamka przez
miznownik drugiego utamka.

Cdy mnozymy liczby mieszane, zamie-
= amy te liczby na utamki niewtasciwe.

L(CLADY
N

& 2

> 5

4

9

2 1

te' s

sl N6
S 5n7 s

20 AN 20
Y 3D




Mnozenie utamkow

Gdy mnozymy utamki, mozemy uprosci¢ obliczenia, wykonujac skracanie.

Mozna zapisac tak: Mozna tez skracac od razu:
e VR e RE DA

5 V.2 L9y Bl B Sl 5B
3Ry gagaz 1 e A ol
4 F A TTAM 2 T &7, 2



Mnozenie utamkow

CWICZENIE B. Jakimi liczbami nalezy zastgpic¢ kwadraciki?
= ]

~N| =

2 2 3.1 - j o
S W= 2 =1 3 =1

Jezeli iloczyn dwoch liczb jest réwny 1, to kazda z tych liczb nazywamy
odwrotnoscia drugiej liczby.

Odwrotno$¢ danego utamka otrzymamy, gdy zamieniamy licznik z mia-
nownikiem. Na przykfad:

. Odwrotnoscia liczby % jest
Odwrotnoscig liczby % jest

Inne przyktady liczb i ich odwrotnosci przedstawiono w tabelce. Zwroc
uwage, ze odwrotnoscia liczby 1 jest 1.

Odwrotnoscia liczby % jest ii= 4.

Odwrotnoscia liczby 5 jest %

WIN N|w

, 1 2002 L )

Liczba 3 3 ‘ 9 - 1 3 9 1
{

Odwrotnos¢ 3 [ 11275 |2 |7 a

liczby - S Sl B 5



Mnozenie utamkow

. Oblicz:

2t ok # et 0459
£3 e} maak Wil
8 niek vstad pajestg




Mnozenie utamkow

8. Oblicz (skracajac, jesli to mozliwe):

1 1 3
P o s D il Titepg dn o il GG
Ul BTyt T e s L

2 1 1
8 Wik 2te, ol gl
S 7- 24 2 3 .
A il S 14 .. 3l G0
g- A1 8 15 5 Gt
£ 9. Oblicz sprytnie:
HaR e LI o L.2.,2.3.3 6 CHCHE I
4 9 1 2 3 4 5 6 7 8§91l
14 d L .2.3.4 5 6 B¥en T




Mnozenie utamkow

2. Oblicz:

N Y T 2y .
: )

2
5
1)\3 2\3
R S .
3. a) Znajdz liczbe, ktora stanowi % liczby 3%.
b) Znajdz liczbe stanowigcg % poltowy liczby 5%.

@ 4. Oblicz:

0 (1-2)65 wask-(h) o 1h(ad-2f) ()

2 9



Mnozenie utamkow

1

W [ =

5) 1 6. Jakie utamki zamalowano? o =2 ' 2

7. Znajdz odwrotnosci liczb: 7 1% —112— 4%

NN [Y)
oo

8. a) Ktora liczba jest wieksza: % czy jej odwrotnos¢?
b) Pewna liczba i jej odwrotnos¢ sg rowne. Co to za liczba?

g?;) 9. Liczby: a=1, b=f51-, c=1%, dz% i e=1% uporzadkuj

w kolejnosSci od najmniejszej do najwiekszej, a nastgpnie upo-
rzadkuj w kolejnosci od najmniejszej do najwiekszej odwrot-

nosci tych liczb.



Dzielenie utamka przez liczbe naturalng

CWICZENIE A. Rézne kawatki pizzy podzielono sprawiedliwie miedzy
dwoje dzieci. Jaka cze$¢ pizzy otrzymato kazde dziecko?

CWICZENIE B. Oblicz iloczyny: % : % % ; % ‘§ ; ]E % : %

Poréwnaj otrzymane wyniki mnozenia z wynikami dzielenia z Cwiczenia A.

Z éwiczen A i B wynika, ze dzielenie utamka przez 2 mozemy zastgpic

mnozeniem tego utamka przez ]E czyli przez odwrotnosc liczby 2.

PR e W
R Lol Ul ot -

ISP
ISP

e PR
.2—2 2_

N|—




Dzielenie utamka przez liczbe naturalng

Przyjrzyj sie ponizszym rysunkom. % prostokata podzielono na trzy rowne
czesci i zakreskowano jedna z nich. Jaka czes¢ prostokata zakreskowano?

2222

4 4. d5s - i
5 5 -3 = o T

Dzielenie utamka % przez 3 mozemy zastgpi¢c mnozeniem tego utamka
przez %, czyli przez odwrotnosc liczby 3.

4.o .4 1_ 4

FER=BT3T 15



Dzielenie utamka przez liczbe naturalng

Aby podzieli¢ utamek przez liczbe
naturalng, mnozymy ten utamek
przez jej odwrotnosc.

Gdy dzielimy liczbe mieszang przez
liczbe naturalng, najwygodniej za-
mieni¢ liczbe mieszang na ufamek.

SEE T R [
g e

4 ‘%
8=§28=§



Dzielenie utamka przez liczbe naturalng

1. a) Podziel % prostokata na 2 row- b) Podziel % prostokata na 2 row-
ne czesci i pokoloruj jedng z nich. ne czesci i pokoloruj jedng z nich.

Uzupelnij: = Uzupetnij: % t e =

A =




Dzielenie utamka przez liczbe naturalng

3. Uzupelnij:
- 3

2 w7
- O b O - O
1 A i
2
0 0 9RO
3 3N e Py il gF 1% "
i o e 5 4= Fe ey B e B, .




336,

Dzielenie utamka przez liczbe naturalng

1. Oblicz

a)%:Z d)%:S g)4%:7 j) 10%:9

b) £:3 e) 13 :3 h) 22:9 k) 105 : 21
0 2:2 f) 2%:6 ) 20%:31 D 1g5:15

2. Dla kazdej z podanych liczb znajdz liczbe 3 razy od niej
mniejsza.

1 3 6 1 2
15 = - 3 13
3. Oblicz:
2
a) 4%:6+3% b) (5%—2%):2 0) (5%-3%) .7

4. Jakie liczby zamalowano?

3 ]
A _ 2.8 2 5 e L - ]
"_ 3@ 15 -*'4_8 "5‘10

N —
N



Dzielenie utamkow

DZIELENIE ULAMKOW @5

- e CWICZENIE A. Przeczytaj zadanie
Ile odcinkow _0 dlugo;; is’ci . w ramce. Ktore z ponizszych dzia-
sci sig w odcinku 0 ng e tan ilustruje to zadanie?

gl 2:40 240




Dzielenie utamkow

CWICZENIE B. a) Przyjrzyj sie rysunkom i odpowiedz na pytania.

lle odcinkéw o dtugosci ]Zm miesci sie w odcinku o dtugosci 6 m?
lle odcinkéw o dtugosci %m miesci sie w odcinku o dtugosci 6 m?
_____________________________________________________ < 1) (S ANYERE - 71T (15 % S
E_"%%%!%i%{i%{;%%%%%}ii%—%~!!61%
1

T T ghae .1 L DR - SraE
- : : : : | z : | 6 :%

%m

lle odcinkéw o dtugosci ]§m miesci sie w odcinku o dtugosci 6 m?
_lle odcinkéw o dtugosci %m mies$ci sie w odcinku o dfugosci 6 m?
_____________________________________________________ LR SRR INBEERET . TS
;mm.l:}:%::%:i::#%ff%%G:%
N v e e T R

f ; % : : : : s 4 a 6:%

.............



Dzielenie utamkow

WD
N|Ww

b) Oblicz: 6-4 6 - 65 6 -

Rozwiazujac ¢wiczenie B, mogte$ zauwazy¢, ze dzielenie przez utamek
mozna zastapi¢ mnozeniem przez jego odwrotnos¢ (na przyktad 4 to
1 3

odwrotnosc 7 @ g,—, to odwrotnosc 7 itd.).

6 :

(OS]1\N)
Il
(o))
N w

w3 4 o Ll s ;
-6-4 6:2=6:2 6:3=6:3 6:

=

Aby podzieli¢ liczbe przez uta-
9 mek, mnozymy te liczbe przez
odwrotnos¢ utamka.

Gdy dzielna lub dzielnik jest
: 1% L LERE % L8 1B I3, 3 liczba mieszana, nalezy ja za-
2 mieni¢ na utamek niewfasciwy.



Dzielenie utamkow

1. a) Ile poléwek k6t b) Ile cwiartek k6t mie- © lle razy % kota mie-

7 - - /4 - - 1
miesci sie w 2% kota? Sci si¢ w 3% kota? Sci sie w 15 kofa?

f : / : S )
| |( ] | ;
K FRL: ‘ |

L.l . B 1L (1.3 _
25:3= =5 e 22
2. Uzupelnij:
1 2 1d %
2 4
0 - @ Xl )
4
2 4 3
R e
Sl 2 & 3.1_3 * 3 sBeniid s
DYE " - Erg F G La A



Dzielenie utamkow

3. Oblicz:

W EEer TR ) 613
b) %:%= f) 7:%:
C) %:%= | g) 12::§-=
d 1:3- h) 20: 3 =
4, Uzupelnij tabelke:

w| vl

)|

winN

e
N wo
N —

WIN



Dzielenie utamkow

- A ity 4 2 - 3.4 15 2. _4
4° 5 8 Z "3 16 3" 9
6. Oblicz:

b) 2%:%= f) %:1%;

C) 7%:%= g) %:2%=

d105i5= h) 25015 -




Dzielenie utamkow

1. Oblicz

it olg  wing 9 7ial
b)% % e)l%:% h)%:Z% k)2%:4%
c)%:% f)S—%—:g i) 3%:1% 1) 11%:11—70

2. Pan Konrad zebral ze swojej dziatki 22% kg truskawek. Za-
wiozt je w kobiatkach na targ. Ile kobiatek zabral na targ,

jezeli w jednej mieSci sie 2% kg truskawek?






